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Exerćıcio 2.1 Mostre, recorrendo à definição, que:

a) lim
(x,y)→(0,1)

(x+ y) = 1; b) lim
(x,y)→(0,0)

4xy√
x2 + y2

= 0.

Exerćıcio 2.2 Mostre que:

a) lim
(x,y)→(0,0)

x3

x2 + y2
= 0; b) lim

(x,y)→(0,0)

y2√
x2 + y2

= 0;

Exerćıcio 2.3 Calcule, caso exista, cada um dos seguintes limites:

a) lim
(x,y)→(0,1)

x3y;

b) lim
(x,y)→(0,0)

exy

x+ 1
;

c) lim
x→1

(x2, ex);

d) lim
(x,y)→(0,0)

(
cosx

x2+y2+1
, ex

2)
;

e) lim
(x,y)→(0,0)

xy

x2 + y2 + 2
;

f) lim
(x,y)→(1,1)

y2 − x2

x− y
;

g) lim
(x,y)→(0,0)

sen(xy)

xy
;

h) lim
(x,y)→(0,0)

(x− y)2

x2 + y2
;

i) lim
(x,y)→(0,0)

xy

x2 + y2
;

j) lim
(x,y)→(0,0)

x2y

x4 + y2
;

k) lim
(x,y)→(0,0)

x3y

x2 + y2
+ x;

l) lim
(x,y)→(0,0)

y2

x2 − y2
;

m) lim
(x,y)→(0,0)

xy5

x2 + y4
;

n) lim
(x,y)→(0,0)

1

x2y2
;

o) lim
(x,y,z)→(−1,1,0)

(xexz, x2yz).

Exerćıcio 2.4 Apresente, caso seja posśıvel, um prolongamento cont́ınuo à origem de cada uma
das funções definidas por:

a) f(x, y) =
sen(x+ y)

x+ y
; b) f(x, y) =

2(x− 1)y2

x2 + y2
; c) f(x, y) =

2x2y

x2 + 3y2
.

Exerćıcio 2.5 Estude a continuidade de cada uma das funções definidas por:

a) f(x, y) =

{
x2y

x2+y2
se (x, y) ̸= (0, 0),

0 se (x, y) = (0, 0);

b) f(x, y) =

{
3x2−y2

x2+y2
se (x, y) ̸= (0, 0),

0 se (x, y) = (0, 0);

c) f(x, y) =

{
x2y

x2+y2
se x ̸= −y,

x2

2 se x = −y;

d) f(x, y) =

{
x2y2

x4+y4
se (x, y) ̸= (0, 0),

0 se (x, y) = (0, 0);

e) f(x, y) =

{
x se x ≥ y,

y se x < y;

f) f(x, y) =

{
y3

x2+y2
se (x, y) ̸= (0, 0),

0 se (x, y) = (0, 0);

g) f(x, y, z) =
(
ln(1 + y2), xz, cos 3

√
x+ y

)
.


