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Justifique, convenientemente, todas as suas respostas.
1. Indique, justificando, se as proposicdes seguintes sdo verdadeiras ou falsas:
2,2
a) Se f(z,y) = 5L —;, entio lim z,y) =0;
) f(z,y) T (z—y) () (0.0) f(z,y)
b) O plano tangente ao gréfico da fungdo f(x,y) = 22 + (z — 1)y + 3, no ponto (0,1,0), é
paralelo ao plano z +y — z = 2;

c) Nio existe uma fungdo f: R?> — R tal que fy(z,y) = 2%y + 32 e fy(z,y) = %3 + 2y;

d) Se f,g:R — R sdo funcdes de classe €2 e h(z,y) = f(x + g(y)), entdo %ggy = g—;’%.

>

. . 1 Tty
. 2 2 _

2. Considere a fun¢do f : D C R® — R* tal que f(x,y) = <In(1 2 (1) 2] — 1).

a) Determine o dominio D da fun¢do f e represente-o graficamente.

b) Indique a aderéncia e a fronteira de D.

c) Indique, justificando, se D é um conjunto aberto.
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mz_?_yz +2y, se (z,y) # (0,0)

3. Seja f:R? — R tal que f(z,y) = .
0, se (z,y) =(0,0)

a) Mostre que a fung¢do f é continua em (0,0).
b) Determine V£(0,0) e Vf(0,1).

c) Calcule Df((0,0); (1,1)).

d) Verifique se f é derivavel em (0, 0).

4. Considere as fungdes f : R?> — R e g : R3 — R? tais que
fla,y) =1+ e gla,y,2) = (z +yz,z cos(y? + 42)).
a) Descreva as curvas de nivel da fungdo f e represente graficamente a curva de nivel que passa
em (0,2).

b) Calcule lim T,Y,2).
) (x,y,z)—>(1,2,—1)g( Y )

c) Determine Dg(1,2,—1).
d) Determine o vetor gradiente de f o g no ponto (1,2, —1).

Cotacao: 1. 6 valores; 2. 3 valores ; 3. 6 valores ; 4. 5 valores.



