




Grupo II

Questao 1

f[x_, y_] = x y;
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Reta normal: (x,y)=(1,1)+λ(1,1), λ∈ ℝ

y = x

Reta tangente: (x-1,y-1).(1,1)=0

y = 2 - x

d) 

A função f é contínua e a curva C é fechada e limitada, pelo que está garantida a existência de 

mínimo e máximo de f em C. Note-se ainda que o ponto crítico de f, i.e. (0,0) não pertence a C. 

Seja g (x, y) = x2 + y2. O sistema 

f (x, y) = λ ∇g (x, y)
g (x, y) = 2

   i.e.  
(y, x) = 2 λ (x, y)

x2 + y2 = 2

tem as soluções (-1,-1),(1,1),(-1,1),(1,-1). Como f (-1,-1)=f(1,1)=1 e  f (-1,1)=f(1,-1)=-1, a função f C 

tem máximo (1) nos pontos (-1,-1) e (1,1) e mínimo em (-1,1),(1,-1).
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Facilmente se percebe que as únicas curvas de nível de f tangentes a C são as curvas de nível 1 e 

- 1, sendo os pontos de tangência os pontos assinalados na figura. Estão assim encontrados os 

pontos de extremos. Nos pontos situados na curva de nível 1, f toma o valor máximo 1  e nos 

situados na curva de nível -1 o valor mínimo -1. Ver  pag. 11 dos slides.

Questao 2
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