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Grupo | — Apresente os célculos que realizar e justifique as suas respostas. Responda na folha de teste.
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1. [3.5 val] Considere o integral 7 = / / yeg”2 dx dy.
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2.

(a) Esboce o dominio de integracao de Z.
(b) Calcule o valor de Z invertendo a ordem de integragao.
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I:/ / yer dydx = *(616—1).
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[3.5 val] Considere a regiao definida por
D={(z,y) eR*: 2 +¢y* <1 Ay>z A y>0}.
(a) Esboce a regiao D e descreva-a usando coordenadas polares.

(b) Calcule // cos(z? +y*) d(z,y) , usando coordenadas polares.
D

1 ™
// cos(z? +y*) d(z,y) = / / pcos(p®)df dp = El sen(1)
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2 VAa—z2  plda4y?
3.5 val] Considere o integral Z = / / / Va2 +y? dzdyd.
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Use coordenadas cilindricas para calcular o valor de Z.
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I:/ / / prdzdfdp =m §+3— :ﬁﬂ'
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[2 val] Seja S o sélido limitado superiormente pela superficie esférica 2 + y? + 22 = 2 e inferiormente
pela superficie cénica 22 = 22 + y2, z > 0.

Estabeleca, usando coordenadas esféricas, o integral 7 = / / / zd(x,y, z).
S

Nao calcule o valor do integral.
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I—/O /0 /0 r° cos(¢) sen(¢) dr d¢ df
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Grupo Il — Sem justificar, indique o valor légico das seguintes proposicdes.

10.

Resposta correta: 0.75 Resposta em branco: 0 Resposta errada: -0.25
Cotacdo minima do grupo: 0

1 e
. O integral / / 1 dy dx permite calcular a area da regido em R? delimitada pelas curvas
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r=0,y=€e"ey=ce
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. Se f:]0,1] x [0,1] — R é integrével, entao / / f(z,y)dydx :/ / f(z,y) dx dy.
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Se f é integravel e f(x,%) > 0 para todo o (x,y) € R?, entdo / flz,y)dydz < 0.
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. Se f,g: R? — R sao integraveis e f(z,y) < g(z,y) para todo o (x,y) € R2 entdo

1 2
/0 /1 [f(z.y) — g(2,y)] dy dz < 0.

A regiao, em coordenadas polares, {(p, ) : 1<p<2 AN 0<0< 77} é dada, em

coordenadadas cartesianas, por {(x,y) ER?: 1<+ 9y2<4 N z> 0}.
Em coordenadas polares, a equacio da circunferéncia 22 + (y — 1)2 =1 ¢ p = 1.
N ) 2
Se B =10,2]x0,1]x[1,2], entao xy” d(z,y,2) = 3
B

Considere o sélido & = {(z,y,2) € R* : 22 +y*+ 2% < 1, z > 0} e o integral

1 pV1=22 py/1—22—y2
7= / / / ldzdydz. O volume de S é igual a 47.
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O ponto cujas coordenadas cartesianas sao <1,\/§, 2) tem coordenadas cilindricas

(2, T 2).
3

Sejal = // sen(x + y) d(x,y), onde D:{(x,y)eRz: -1<z-y<0,-1<z+y<0}.
D

Efetuando a mudanca de varidveis definida por u = =z —y e v = x + y, obtemos

0 0
T :/ / sen(v) dudv .
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