Universidade do Minho

Departamento de Matematica

Elementos de Probabilidades e Teoria de Nimeros

Teste - Teoria de Niimeros

LEI | MIEI

1 de abril de 2023

durag3do: 2 horas

Nome:

Nuamero:

Grupo |

Neste grupo, cada resposta correta tem a cotacao de 0,75 valores e cada resposta errada desconta 0,25
valores. A cotacao minima do grupo é de 0 valores.

10.

Indique a sua resposta no espaco disponibilizado a seguir a questao.

O resto da divisdo de 2380 por —26 é 14.

Para quaisquer a,b,c € N, sea|beatc entdioatd+c.

O conjunto {5,3,11,9,—4,7,—1} é um sistema completo de residuos médulo 7.
Para quaisquer a,b € N, m.d.c.(a, b) | 3a + 7b.

O inteiro 4444 é combinag3o linear de 8 e 24.

Para quaisquer a,b € N, m.m.c.(a,b) > b.

Seja a € N. Se p é um ndmero primo e p | a® entdo p? | a.

Qualquer que seja n € N tal que 1 < n < 830, se n ndo admite um divisor d tal que
1 < d <22, entdo n é um nlimero primo.

Para todo o inteiro a, se 2a =14 8 entdo a =14 4.

A congruéncia linear 33z =5 12 tem 3 solu¢des inteiras no intervalo [1, 18].

Grupo |l

apresentacdo dos calculos justificativos tém a cotacdo de 0 valores.

1. Considere as seguintes divisOes:

1252 | 268 268 | 180 180 | 88 88 | 4
180 4 88 1 4 2 0 22

Indique 0o m.d.c.(1252,268) e exprima-o como combinacdo linear de 1252 e 268.
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Neste grupo, respostas sem a
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2. Sabendo que (20, 9) é uma solugdo da equacdo diofantina 189z — 369y = 459, determine todas as solu¢des
da congruéncia linear 189z =369 459, no intervalo [200, 400].

3. Determine o resto da divisdo de 2226 + 1 por 17.

4. Determine todos os inteiros da forma 36y7x que sejam divisiveis por 9 e tenham resto 1 na divisdo por 4.

Grupo Il

Resolva cada uma das questoes deste grupo na folha de exame. Neste grupo, respostas sem a apre-
sentacao dos calculos justificativos tém a cotacao de 0 valores.

1. Considere a equagdo diofantina: 23z + 27y = 29. Use o Algoritmo de Euclides, ou congruéncias, para
encontrar uma solugdo da equacdo e indique a sua solugdo geral.

2. Resolva a congruéncia linear 16z =198 260 e indique a menor solugdo positiva.

3. Determine a solugdo geral do seguinte sistema de congruéncias lineares e indique a maior solucdo negativa:

r =7 3
r =g 2
r =9 4

Cotagbes: Grupo I: 10 x 0,75.  Grupo Il: 4 x 1,5.  Grupo lll: 24+2+2,5.
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